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TENTA , de. sorte que lou 969 po 


PL AU eo -à “dire au prod ASS T T oear- Le zodidu de fi. rolalfT fa. 


4 nr SCD LES 
CS OCIOILL LINE ŒLILLTZ ECO : L/e/0 is LOS Ca ecoriôdlance. 


, . (4 ÿ “ 
FISVANR infinies eœcis Are egard ANA fénclion zalonnelle f (4) que Le degre 272 


: C : 
J 5 F ‘ = . 1 . = Ps 
Zzumercueur- OOUL- cnfeueur “de deux urtued CLLOTILOLST O c'CE Pen EE denominraldeur- re 7 


“Le » > , 7/7] Æ . 
role , celle condilion. necedoasre. va se pee bee olle. -nénmecome consequence 


de 2, 111€ ue QU LOL alPBne CCOOI EST. 
D) 


a ÿ Axe, ; 
‘Nemarquons DEA pre ter LELL ab la fonction s 


: Fse 

p ()=f f{E2x) dt 
(37 independante de PET Clan 1 effes. à re 

® (=) =/"Fltrz) dk, 

Ce, 2 
< 3 7, , 
Re 7 DCE N éti la lféren ce des valales de fltr2) pour to ok Az - 04 111418 
ce nono avons dde condilionôtaque dou. TR LD RE ee À ), ces 
14 ré À 7. ré 


deu LTD OCT rates pe LE ouile ÿ EN = 0.2) [372 donc indepenctan Le 


; 1 Ft ie ; PEN 
Ja valeu- conotundte enlie certaines Mes , CAaige en Pabéant d 2772 PNruaille ENArE 


PO MULTI, 


“tulre ROC UJ LC COTL CAN NT 


ep?) | 
” no ue d. PR Que ra 
€ 


j D GE RE A PORTA 
A /iI = ALILE. Mie 7 0: inflnie n la fEnclion 


(2)- ce 


; ser My 7 Ne 
ns 2roiutde Aa œ + Li elani at des GR de FACE), là conpure L'an V8 


EE « = b 7 ou £ voue le oo a +oo, 


(Z Her done une droile indefinie PAT eZ Ar der. 
. . 7, . / « 
Fig. 00. ÿ fiitens de LT 
> nie f : 
Ce à: elan L,NOULO JOIE LXOTLO leo pôles de F1 £) 7 > 
9 (4 (1 . » 
Ordre de grandeur czotSSa ndled deg coe/flsenle Le de ‘ le. 


sole qu 77 SOLEIL. ir ôL deoignes PAT: 
/ 


, 4 7 /) 
V4 cree eÜ 1 eu v AL coco 


2, +ib, MEN A cb, CONS PERRET cb, ! 


Êa £. 
0, ROUX ÆLracerond es y AN eled D OX: 2 pétoi re?) AE 


120 ; + ER / 
de CC) cosîllciento pour ordennees Para AUAHEITE ALLOBECTEUL2 


; cn 
fPure0 de. ÿ fe Z) der donc forme eo droles. 
EN DR DU. 2 


1 EN SP 


CZ OO ; Croque 


Z ©. Le Cd Eat UNIX rue PR 
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dans la lle L coins de L e61 nec af , ® (x) , comme. nou6 l'avons Du, 81 L 

2 A F 246 4 
FT, EL, Par condequenL, redlera TPE dans loute 25 À: du plan oélue - au deo- 
sous de LÀ Prenuêre coupure: On franchissans celle ligne y ÿ 62) gprouve. AILE. VOULLA LEONE 
ropresentée ainot que. noud TER demonlie., par LEIR,;R ; degnans lresite 
de 4 (thelatif ait pôle a, + t0 3 correspondant. a celle coupure. . Ch Hrotioeta. de menée 0e | 
PA depasse ae deconde , 17 ( 

UE = — TIR FR), 

ez. er cordinuans ini de. P ne er proche » OA VOL que 2 val 2e 7 fonction -dans 
res Lors d'a plan comporcoe- enbre_ + coupures Ps eL 


LATE SO 
LT [Rot Abe D 
1 © 4 24% = 
R. desu NANL et get En L xedidir de ni (Æ) aolaliP cut 2 DIE MPAAE 
Le de Ÿ 1 Vo re pe 
Onflner_ en dernier 2072 la PER g [ x) dans L potion da plan Ailiree au- 
dessous de La derruere-coupure +, LT (R,+R,+...+R, )- J)Gais , d'apres ce que 
LOL VON dei pla Dre dans cellé mème foctlior du plan : g ( ee) da pour- valeur Zero. 
Ce 7: Homme de réoidiid re ebL-à-dire ce LE Couchy eppelle À reôtd- integrals 
eo fénclion. doit etre. nul: Ch vou immediadonments que celle condilion_e4L équr- 
; r ZA , ’ ’ 

vatlente CAS celle 7e /LOUd Avond ertoricee plis AT y DANVOUIT: es Le dogre ae /2LLIITe — 
zaleur-de 422 doi eee info er dan LUE AD TELE CLR diviseur-: 10 
suflle_ pour —J'er convatnrcre , de. le composer-f| (t)en fractions simples eL de develop 
027 cha cune de ces fractions SALLVan I des fPutdoanceé decrotssantes de À nr | 

à tndégraleT An. cgalè à p OPEL VOUquL err-oupposant_ V4 ae , COM - 
PPrL0 enbre Les coupures Le e4 À 


1 


Pi y OIT-A- : 
J 2 2ENR TR, ss. + }, | 
en apted La. condilisn FRA Fe 9e JTE FR à | 
Te. TOR = , . 
VE Der CRE ERA | 
| 


L'expression - cherche. PE F (e) dFesl donc. cale au produrte de. 2 Êr PAS 

. womme des residis colalifs LLC Potes de # L}; que #HOnL ;stluesc au-dessus de 
1 4 À > LA — 

Caxe -Ox, ceoz 22 RSA. rs oblenu , porc f11c1z. "'ROÉR - dis MALE - le Cucky 5 


PRE er 2 
que donne Le A. de Æ tnlegrale L'une fonclion uniforme xzelalive a Aur corloru ferme 


?) C : . 
DATA apple calfo7i S° /r1e- HPoIe de. relzouve, -parellèment. VA ee 
de linlegral | 
; 14 So à RES a£ Lie 
ET. =/- et 


41-eft f 


ez_en. Suivani. Ve mere vore que pour La Héléiminialisn de Ll'inteiprale Led fonctions 
Re 0 PL Le cond:dexe L fonelion 4 


VE a(Etz)_., B(E+x) 


ÿ(z)= ae 
ex votz à. ab que Le-syolème des coupures et donne par 744 equalirn : 


À 


769 

A =,9 V4 7 Le recoit loules LS POEURS eruier2 , posudives OU negalives , sauf Æ2o 3 
Cela pore’, AeMArpULond que L fencion à f ( € ) n'elanr plus rio nelle p MALO Ærand- 
cendante., Lexprebsion -@ (&)= s/. LE +2) d£reôle encote conélanle par PApIpPo I 
En Dans eapace Linie. far dettæ coupiores cenoeculives . À. se en. partieu- 
Cor celles qu cotrespondent_ A Nez-K'E 21 D conne 4 Détiendes 
dans cer intvalle CONTI. dune ni y %AR 2 Vos redidus dela fonction 

sat ( Æ) = LR = Qarr ei E=4 TX j MOIS AuUrONnS et PT TT MR RE: 
LS coupures Y=2T,Y s 47: Dee plaie, 

D (zrh 7) = ÿ (2) — à TUR,F Re ) 
O- oz Arouve er faiaan pour-abreger: 
H=eter So TA ËTT" 
740 res ouivardes des rédidus, à davou—: 
| R =B-X, R, = 8" A? 
OIL enr. uUddL, comme 4 [(Æ) D el ne Lo eux caponentiells cb xbltons 
flEr4 LIT) -(X+8 FE 217) +4 /Bf (EF) =0. 
HESER es DÉCIINEER 143:  SUIVOIUE, & bavou— : 
D(z+hir)-(1+8)0 (zr2iT)rL8@/z)-0, 

er. YA ouf er eemplacer-ÿ 627 IT ) 21. ro] ( 27207) Par 0 EXPO LON 0 donnee plus 
-: 2123 pour en dxer—imme dialemenrs : 


@- 2/T/R,FR,-(AHB)R, . 148 14 j. 


1e) RE 
(1-2) [T-R) ALP ANLASE 
Ünbiodutsond enfin. au De. de À e1_/3 VRP MITA OUpfP09070 en parlicutièr— 
Z=0, 01 aura ve cntegrale cblenue page 118 


= AS Fer bE 
a 14e 


dE IT {cote -ATI- cop br). 


© 


‘ . 7. , 
0 AU mindlenanLz-en IL CTLD, plaçans &- ur point de OLLEe pla A 


? EYE 
FT condiderer- Le Onclion_: 


BE > 
Ÿ(2)- RES 72 
Lu GET 


72 dl ‘integrale Cl FRE pue tre de IL : Zs quardies F(£ 7 )e CET) 
clant or Lorprhes er Lez. 

Core fPrecedemment., rOUO RANBEGUEROTLE que celle cnlograde a 4ute “va- 
lur-unique 72 frrë pour” lous La potnl du plan Mid Z acception da 120 qu lort 
delermine ANT RENE (£ z) = 0. Cks equalion - fai correspondre a dere 
des valeurs NS de € croidoanz. de H à ; /5 ACTE de ta sr. fl, lantot inf 
de porlions de des , ou. de hales enliexed , SR DE AVE VPN > indiquant RP el 
frotrls du plan EVA tnlégrale.ne donne pl Z Ce 1/1 fonclion , Joué nous 
APtopedorts d. clabli-que CLÔ rs OnL 7e propriele AREA dique de coupure . 


160 à | n 


Jon AMB l'une. d'ells > rapporlce. UE. A ed 
recliane unies OX. HE er Ml un de 569 fPotnde LPO 
lequel onar L'=O, 7=\ See par conoequenLt (8, $)= O2 
soeurs be différence des valeurs de p (>) aux | 
potrle Asa" PTS SH ls notniale. en. M d0d 1:98 

lances Anffnémons peliles MN, MW lee als entre els, 
oz fatre vou- que celle différence ed une quantité flnie. ê 


7 — 
# 


a Le et F7 LATE. 7 En AO er! partank. de 1 Fra à 
(X -x/dxrf V4 Jay 2, 


où X e2 Le lone 24 coozlonneed couxzarled , EL X CL 4 celles de A CCS ; 2 0 


re 


ê. DIE-OUROIe. fonctions de: tl S. 6 ; ppet Là rempta Ces FEU R s deux suivantes K 
72 


XET—- ARR 
dE 


" EE 


Y- Fe ee À 2 y 
1 4 , » d VE 
Fr ant Atrne. éndelernitires. réelle SYOrE er Lx e. : 


, AS .… LCCEE 
X-xra{ Ya) n/a SE) 2 EEE, 


VE TE condequent: 


SNS SALUE 
; d£f 


7 1e MSA sgualion de 7 aber land re ee OOULAO LB forme GL Lz)=0 


notcs en deduidors : 


dz à G t: LE j 
ae GS [# Zz ) 


Gnsecrlianbaene Coca AMIS dons Our cerlatnes valid parte tien | 
: 7 | 
de Lea de en G'{Ez) = O «ie CE.) = O, l’afllxe d'un fPorre quels PES dé à fra 
#7 
CAGE) 
te (22) 


TR 


su NT , 
laisond endsutuÉle QUE fi «le séparer Les quantiles veellos C7 CPE PRES É, 
Ô 
EEE 2) 
—_—_—_—_—— DT: 
ER 
PL NOI4O CUXZOTD Led 2 : PE 
X = À q 
4 sl À p 
52 - £, : / 
CeLleS donsent leu A 62 nr QE iuivarte : 
Japposons d DA! # différenr < Le end z ILOLLO  ATOTTLINAILOT? dir celiori fPo8 
Ave Le À. Hbasle À parlée de celle d' zoule que e21i AT du poire de rencorrÜze 
JÆ . 2 17: ; k , , 
avec A DANS ee tadeféniment au dessus de V4 ae. Leo I. , CL direc = 
Léorr- régalive, L'autre partie | ù 
Rob , DA Pardirenoresscsitée y blem OR 
CR voiz- Dee a Céct il pPodé h «a Lzeclion JPostlive À lieni-- oc. OT 1 
œ 2 *E AE 7 4 y “ $ . $ l | 
ceotlre A de bee ct l enfin $ 7: aulre. direction - elanz donnee par te8 LÉO F2 


{GT 


négalives de l’indélérmince , lndis ue ce sera L'inverde dans 7 Apothise ce P 
/2 eqadif. Faisons, er decond leu, LEypothise de 2 =, de _vorle RES V ROUTALES 
HOtL: parallele EAU 4 ‘axe des SÉEsded Laarection pPoséléve Sert ADP A de 
Pre pPosidlive- DOS ONU DS M En en donnent ce. À ed valeurs de- digne. 
contraire à RE deg: Oh peur donc Lojourd representer- la fpoardie fresilioe de. 
se AUBIN 4 4 
3 nat PAT Leo equalions £ 
x net À 7 , 
Ye yrEÂp, 

ou À 064 posilif, FE qu 12277 ja à Puhlé en valeur abctue, æ ant signe de 
ca drsque p n'est point ve ,e1 dané & cad de p 20, signe de me Dh aura LE 
CEE 2 7 normale par Les N£MLEd équalions en y suppaans À negalÿf. 

eee elabl, poor d : 

Cl z) = (C2) 
Fla,z)-R(ER) | : 

LT CRÉENT ENGORE point M r £= en Z = er l’'afllxe CYR N_oudue our-la. 
dereclion froudive- FA V7 ériDte AeTL doienee OMC LE 6 ur Anÿininent PElLE et 
posilrve de À PA VA frmule ? P(8, $) 
918,3) 
| ; ENT 
ou plas simplement. Bis. —e , 
ere écnvani, pour abrèger Per Q au dieu de F(E, y a-Q(e pr 


Gn rophgeant_ 24 infininierils fPelilo du second ordre, ont en coniclaz:; 
© 


des 22 — = AfeS)#cE2 Le; 


LE À 4% CES) EX ar à 


2 


= — $S+LE£EÀ 


ee E(LS + 


eL ced CHR TEIIHONLS dmneronz  # 


 /N) = P@F(ES)riEAPR(LS) 
J, RCIES)r CEAPQ (ES) 


CLR enouile du fpoëne Wa son <yrnel joue. Dr Pa rrlese fa 7 changement 
de. À en À : gr) - FQF(ES)-LEAPR(ES) 
| L QGTES)-CEPQUEF © 
one Re or pe fa EAPOIF(ES)Q(ES)-C(ES)R(ES),, 
MERE EE ere serres 
Gel 24 le guandile dont noud avond mairdenanz & POTTER. 


TT ? L , ; ] ie £ M À a 7 du 
6» LOL Convne oft Z UOTL_ Liste integrale "AE Te À doti. etre A LA IOUE cnfnimens. 
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poele » 0L AOL AVOTDX à condtdérer uniquement. #r CRIS: ; énflaio donnes par-Les 
vallurg de. La varialle que annidens_ G(E, S)- ©- une delle. calett 240 O2 | 
AGO qu'entre Bs FnARS EX ,Æz 3; 4 équaléon CAS ë) - One. peus aovo1r- au- 
cune aulre racine -tÆ=01 (lle tcixcorélanee W10..0 ffrra CR. offer. qu lautlaneL que 

z = $ der AR porn I Rte , eZ ER” , devronz. TR , re e91 rc ; | 
de Le reconnailre, VAE 2 ED G(Ez)=0, Er z) = 0, Ç Le z)=0 ,conlrairements 
auæ 7zc#lrécliors que OTLL ele faites pour one PDO TLC Ê PA 7. AP res nel 
que nous pouvons poser; en negle SAR ON ere 10 (£-0 p : 

C(Es)=(4-8)F,; 
pus remplacer inmédialement Le vauall.t par 0 ;on drouve atnéc-e implants, 
7 CGrC HO : S. 2 EF(0,$ CES 
OO ES P(8,5) JL (ED*r2?" 
OLA cine ahfinimens Pet 3 TL , CONLNR POUdS VÉSRYASE: Apr ULL : 
5 MALE | 
L Transit 
2k par condeguLenL | Se TÉT (0.2) 
STE “m2 
CMP ER evulence pour les courbes que nou conotder or CP 
Le caxacle aral/lique de coupivred ET. egand de LÀ fénelion g #E 
eee feras l'applcation 2 Le uedlion_suivante : &e 
ouf (a) une fonction. «AE à condridère Lénleyral | Fra) du y 
0e ROIS CET e HuUCccodon. de IL aol de. Là. CARE ; CLR 
PR NAS Ps par condequeni des quandiles réelles . Clu uerr de À ALAGPUER- 
LE fe-LTE 
on nes 7 tranofnmee. 
| & = flex) Flst(e- Vs LE 


-, , 
Far” lle AIT OEIL delërmine. FOqET deo F7 CU ME de L, LR, On zenpla - 
SARL X par Z eL Lg Par une contlanle TELE ECS quelronque ZX, ; NOUS A 


nai La défniliôn.) dans tours Le pleine | 2 
acid. La decfinuion, danse Loi | 4 #7 Lute fonclion AU LFOTNTC 
BC ea lerfe ze) tft 
que 251 lo ENT l’integrale UE par Le procede employe dans D: 9 eme 


(TD 


AS four” a quanlile ane la x = po 5 
k Se , PA PO. LARIE ; 

Jens u -a une disconlinuilé de 4 lé 2 AUS TO a ler d 10 z que AœiLS - 

7277 la 

, s SANT EVE S =" 


lroque -Æ croïz, de gere cE PERRIER VE defaur la défhrilion par Ÿ taleyrale ce 


168. 
La fonction. ® f2)0 Renan & l'équation precédente le frme: 


FA 2,= 


sÈ ; 

Dh vor an AH demi V4 D. ap-apparbienne 
a une drotde padsanz par les poinds Ze. A , ayant 
four 2/flxe za, Ls droiles relalives auodivertes 
dscondiuuléé : AO Ce porn CONNUE 2 . forment 
done un faisceau NY poule que se ? re fau decroitre 
DL nine gere RSS TS, pPodion ai de fn 
A Z æ foarli- du point À 1 2 potion gppoeë. -COt- 


4907 ENT IR IATS. pposilives dXAH-=1&Æ =>, puis POV ElEeS negadives : 
Cect puse , jè- dis que À Z er une coufoure de p JR 22}, - 
Considérons , en offer, dans 2 expression de. La fnclion uruforme. fi («) F 
"29 parie G # (: _ ) que me en gvidence_ 2 déscontinulé = a , e1 ecrÉVONR RP 


@- 


C'OTTLINLC- précédemment 23 


G a A 74 / 
da | 4-, T A2 æ | 


D Pen 4 dflxence es valid de ÿ [2), auæ dei porto Wei N'en 
regard … uno M à done Pa froce -e01 $ fi 72 7 J2 ) OIt- prendra suünplement— 
Le - 


“ J “000 COS CRT 


. "LAME EX) YdE 
g D (2) [EE 0) 


z-ar(2-z,)4 


ou € u < ls 
emo Ff£z)- A [z-xe) 


C(E,2) m2 "AE 0 L', 
d'’OLC : 

AGE Z)= Z-Z,, 

Q (E, z)= G, 


4 fort LEAVE l'expression MEET Ed » 
G(- Ga = - 2EAUS 2e) 
fans celle formule, league. de. E neolé encore fécer- ce que oblige cle 


relation: 
recourt UE atiort GAS 


CAN F0 : 


DRIDUIE SES 


Japposons qu'au pets M on au E=0 en meme {emps que ze S - celle. ejua- 
Léon devient 
her 
DE y 
æ comme 0 es positif, on vou que 4 sure de PE par” condequent AeE eds 
celui de. La pardre rœlle de J-Z,, ou encore de à-2,, d'apres Parrelilon: 
2i-at/[$"Z,)0 =0. rando fonction >) Daoneta mere voaleur— 


16H. 
en dout ls pants de L2 coupure (1) 


T9 
I7““Llecou . 


TT des intégrales Morbles Le La forme 
À dif NE u, Z) UE 
LL, Ju, CO NP TER 7) “4 
RL EN ee donL- duppodees conslanLes , e1 VS fonctions Z (E11, 22) ONE 2) - 
m ophes en lei &, Ccondiui à des queteons analogues a Ye A que a fau de. oujer de. 
FA leçon prececlente . A LEA 201 D con gred un- memoire. excelle, / 


Jur-une classe d endegrates doubles : el malfkemalra , ©. 
€ 


: Rage 9 7, auquelye 
‘ - ? sa : Ass k " 
ÆONVOLE-, UDans de meme. ordre. d ‘idées . Laquerre 6 Et place æ ALT aulre 1° PRES de. 


Me el A or) 00 FA 2e clion definie A inde mi re TS ŒALne- atte-dn- 
: FA | Te #4 


nee À : 
(2 ASE dx dy, 


k F(. EX, y z) 
oi F7 fæ, 4. æ)}, ed (4 z-) désignent des fonclions Se y finies ec coruÊriuLed quel 
6 P2 + ë, 
que sur, dans Paie À. Joud la. condikion qua CaiilE. auchne leur re KES 
y 99 5, k A : né / = 
Lelle que Ph se Lx, y TS) = O0 lraverie. e aimp- d'éntégration j > 42e nciior - 
j F0 
comoudléree aura AATLE delerminalisn. (oujours fee OL urique : ADOars dans € Aypothèse 
ee . 7 NTI ls 
condrasre_, la succession des valeurs reelles de Z- F3 20 Le correspondent dep 
. : u ; # AS - 
LACS qu lxaveroeni 2, air A, formeni uyre Ligne d exception ; 4 tnleyrale ne delerru- 
nan pas AlrS À fnclion.. Loti + - june telle. D TS Laguerre æ cn ARR 
£/ s 
É Peer: Ce» ‘ | 
/ ($+<A} (5-12) 
A5) TE 3 9 : | : : , 
ec à ill que-foour— A inArinteni peli.., elle réprredente «1e guandrile frrie qu LR a- 
n . 4. ? 
completement. determinee dans Z Cd. particulier-ci 7. 6422777720 : 
z Dpt =f as 
EN D = | #? 
C lo ec f. D. = x, — Par 
(Ex 2) 


0) #2 PE ? ? LE TD ne 
Ce’ x AR rES ampotlant., énonce dard At REA des Comptes -xendiio 


| 
/ | A 1 A e1 ga, 7 1066}, mondre que. FE ligne d acc plEore ei Une. 
fe LE k | CAT P Ë = k ' 4 
| fa : f 4 / coufrure de 12 fnclin june comsmunicodionr Éohvéllante 
| LA | É res du oavant_geomeélre me fre ARLES are dénonslrali. 
| ak 4 AC RSRE ci DT, Ponte lin ? 7 
| CD | Jours. À Caire Me ces de limite ad 4 true rude, es C9» la 
RULES mnt pond e Las Crcle 7 le 47 s< que A Aeioerdes nolruisons 
o | AY Le / > | , 


É est esgnant- pare une: guandile. inféénent redile. Fe 


(1) Voir Le Cours D En Lyse. de L'Ete Plitechnique de JM. Camille Joan GE. 111,0. b10 , ou l'élude de La fonction 
x) «sk ptesente Son un pou£ touvea, plus general et D'un atand inlete£ . 
É P / RUN 4 
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oHÎTves , Les courbes uv. ec y, », dont LS coualions #on1 : 
4 fo 11 7 


7 æy)=$ A PIC AE EE 
er abc. de voler D M ir re différence : 


+ 


3 HILL (ay) dd 
(##42)-d[S-e2)22ef] ? HER r 
| | Laf=2g)- 877 
que 'intprale. du decond. DÉS APanrA de valu sensible, lroqu'on-supprose 
À infiniment petit, que-dans A fPetlion de. le surface À comprise entre le 
deu. courbes p ART eh, ve ferons L'inlegralien par-rappotr CT CL SUPPOSE —" 
Fe 27, condlanz, CA y JICRE. polis de rte oo a au lieu de. > ET” reder val celle 
lettre Us designer Laden ee de la courbe g/(%,4 ) = is ; Jortiencote Ar. ELA; les 
Pr Drinres M M , M M ; des be MENV CIE ÿ KA LIT RPRENUER AC He 41€ 
"2 4 É . fre e fa 4 / ñ A 
OM =x,u, elant/uin Crieur” & LL, , OL au © 
| dt Fur 
ONE Ve cafe f PTE 
RE TETE 
IPC not: boexooné que F1 x, «) diffère chféiment Peu de Fe,4 ) : 
! gs. a. 
S+12)-D (2-2) =2</F(%g) che f D S 
di | | CAEN NE pie) SA 
HONTE ; macnlÆncsnL 14 rdemnee/ Lg LL) AL di DES nelatons 
. PAC = $-fL- ; 
7  cians ecrtre_ en négligeans leo enfin ends fus d dre superieur 
RP er A LC 7/12 
ne | =$+(4,4)g (24) 
J'Ooùs re done : (ls HER) = pe + 5% 
ee par conséquent celle valeur 
fr 
LE o= AT SLIAUL EU 
| 121 4) 
ue LOL OI changeons Le éiynês de. A4 ” AOtLd olblenoré Re. de A courbes sr 
LE RE pe CE UTC 
CRRETr 
Ô 
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nm deb deux nn Le 


2£ #4 lon vou donc qu PTT Auppesa ne De enléer- anbilraire- 2 , de Signe. conhraire 
: HBNIESEP ee e dire neqalif "7 antiteé ÉORÆ SNRLES OUT JTE TL ; des conblanles 
10 agant des Pas lriles, d apres le condition LL y + HE ae 

JGoné changerons À’ apres ce reoullak NRA 


LISE 
Joué fPOSEOT QUÉSL : 4 
Le 2/2 LIT X 
: + & 
Ÿ (æ})= ZA00Q e 
LL É 2MLI x 
A (@ 2 
JCx) 2ESON | e 
NET LL Dee ) 


(#1.= OM 


| : V4 Dj720R ù 
(C42 EN TET F es coë/frcients A 7 
A = A = 
+ 7 Im / FE NL + À B,, 


/ / . 4 7 , Le : 
eÆ ROUL Rod SR Us de fase 74 lelaide des foncéions eeporcoerletes ne a lexppress10n : 
JT (x) 


7 ne ne 
É ÿ (x) 
ot Le numeraleur- cz denorinaleur- son des series co/t vergenles dans tou£ Le plan eZ 
Par consequent des fonclions Aolomosphes - 1 É 
+ A Pre 1272 premier 2, de quelle maniere be. ro D A FA P FAR dicils 
dans Le quolicr£ y SLOULS changerons x en Gr » par exemple Fra Ÿ 2 is 4 
& : 


nm? 2m£CT(x1+6) 


| 7e a 
P(x+ Ê]= = A QE 
73, 2/17 x 
(us 4 
A4 e | 


= 2 Les "nl » 

PRE 7 % : ‘ 
Îbais dans Le lérme- genchal . (2:74 Pers de remplacer” 72 RE AE Æ, l’entier- m1 devark | 
ROAD So lA + 0 NO clan cæ en faisant À ,2 7700 RE » | 


ptendhe Loules Ls va 7 
duccchSivemen£ : 
2 Me: 
(n-À) > 2(mÀ) D (nÀ) à TX 
+: « 
ÿ (x+#)= Z A y € | 
: am Dore 7 mh) 27 x. 
; (1e 
= = A Q € | 
_ F 2hirx MT 2m IX 
À 
Aa de 


/ « e. - - 
de sorte que F ere. pPrmlive we xéprodiuE mulipliee 


ectironé celle nelalion AÆOLLS Le fotme Auivarle 
À ir (2x+ ê ) 


Ÿ (x) 


4 


pposer-sur- les cocffciends ASE TL0146 autrondi 


APRES PDIRRE. 
” Air xt À 


JT (x) 


e£ en VAUT gui e 


JE ri 


Le Par un ceuair facteur. Jour? 0 


| 


| 
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a double period'icile’ da quolicrl LienE donc, à ce que 7 deux: lernes 2ijauk 
HUE ? AV / 
LÀ perode CRIE fous 7 acqueur ur anerrte  facleur- 0 SV IRS broqu 7 A change 
? RME 4 pe 
x Et x +4 = 127 Ve 4 ŒVUVET & ce es TTR ALILE beconde. eo ” miles. de lle 
, * Or ÿ F ss P cd ; 3 ve 7 A / 4 ; #4 : 
7e a e/1f Oyce Jope , dans Son celebre pnermnoire. «aililule : Cheoriæ Aranécendenlium. 
9 P,. br Ft ni À ne à te p 7 D LP 
s LNONO oune ordinis Adumbralio Levis { DPI CNT 35 JE 
Joit À cc lee £inx? 
(PAT LC) = AA b F | 
fe dé que Le zoduu£ P(X) Ÿ (x), qui a perdu 4 béhiode) a fi acoitié ertode b. a ffeson a: | 
Î 4 va # AD EE a à / MT AU | 


b D42min À + æ 


gp @IP (x) = FABLE" 


HET m b 2 
a 1 XL + ——— 
/ b À 
= 2e" 
= SA, p(x +7 


Ce, ON foelll changer dans £ SecoRA Premlee me re Jri rh : allendur 4e 2 Dorritre QLO1t 
A elend. à foules 19 va Leirs de #2, PAR js DA ant 7 condition À er, À =A m 048 
ppermnek d ecrire : 
P (x) ) x)= SA, Y(xrbs 2e, 
par consequenk Pix) ÿ (x) admeL Len A vouode b. TT en. est de même evidemment du 
zoduf 2 A 4) 17e ( x 3, Le mullstlisalion porlenêne facteur ÿo)oufledloncpeur meteeen perce ne periode dons le 


. : 7 
guolien Le C RERarqUere que 0 She : 
x 


P (æ +6) 4] (x “SAR P(x) Ÿ (x), 


f(x) 
donne. : ÿ (+ Lan D); 
/ Aix" 
desole qu'ajank : pPx)=e ab 


F4 oêrE : 
Y/(X) De LT fab) _hT (x+b) 
Pix +6) E 
JEous avons donc. cornme pecccdemment 
_hiTiaxrb) 
: 11e DDR MN PE) 
174 plus generalement, a dar£ un end “quelconque s 
nAÎT (2x + n b) 
Ÿ (xrn 8) = PE CAE PE NEA (x. 

Pics une prenuêre e£ importante applcalion de V4 Dzoposlior ue rot? 
VEOILS dela 6 ILOLL ae 1ron rer qu 243 donne facilemenk : 2 ee des pACIILES 4 ee 
L'equalion (x) =0, que Æon£ conlénueé à cer Di parallélogtamme des 
périades , SAR ; | 

JTous parlions de 4 capredston donnes par Le Pr SA: Cuchy & Aawvoit” : 


HIS PER 


Dr) Dr) 


'MCTL OR CETTE | CR n 
- . ‘ * $ e 
= ” RE : purs ES : è - à 
« v L L ‘à sd À re 7 AT ps 
- r LÉ ee : d 4 7 LS - RAD 
| É 4 RTS à : | 


M2 | | 28 
L cnléprale. re pruse 2h SuivanrI Me APT MED " desole que on aura : | 2 
| J pes, - (PA) + (AC) -(PB)-(BC). FANS 
}) CZ) e 


Joe f re af. eL porr£ 7; Les cales PA, PP,AC,BC da parallelogramme 4e20n£E 

d : Le ? ‘ 7 ] 

re pecbts verte/tÆ represente Par Les allés É ; 
Z = pt DE, 
Fa a 1 Lt n 

PA - pra +bE, 

Æ — P rb+a £, 


ou LC co une Ma réelle que OT - A + de Or 4 
Cbsond pour un rornent, àfir d'ai es Z , nou lirerons de ces ONS: 
DOTE four Lil TL | Ÿ Ca é Ce | 
(PA}-(BE)= af [Fiprat)-fipthtat]at ; 
eÆ (AC)-(PB)= LfTF(pra+bb-f(prbD] dé. | 
Ch, n] (z) admellan£ 4 periode Œ l'en ce. de même def (2), l'on-en DEAR : 
(A C)-{PB)- Lo}: 
DRE LL LS 
re LE sa crêtide A2 teLALLON. : ; kim (ex “? 
ÿ («z+4) =e © DT 


4 VA TN f Al - # : «< / VE 
OR et CONCLUE ER JTen QE la dertvec Lyarithmique des deux /nernbres : 


| fe +0) = fe T 


Î Gous 40725 donc Ê £ 
ffptatfip th sat) = 227 
cz par condéquenE (PA}-(Bco)z 28 cr; 
/ ‘ 


de donne : L'AEE 21 # . 

| L'equalion g Œ)=0 à aënbt À races À BA intérieur du parallelogramme deip ; 

pensaes ; | 4 
Dans L cas Le fs 7e simple, OL 2 = 74 fonction ÿ (x) admek une.raûne eL une 

seule dans ce condour, lé ue À #e reduisen£ ESA. a A + qe LOU PURPOSES egal À. 1% 

L'unlé, et nous appellerons desormais X(E) a fenclion défie par lsserie à | 

X fee & QUE TE, 1 

(tee L aude de celle forclione remarquable ee 110116 ns Ps. avec. la plu 4 

PAPE ET ’ ; 7%: AT ; 3 
QUE fac LE L expressions. anallique gehérale des fonclions doublement periodiques rnifounes 
7 % ss que des disconlireunles polaires ir lard nous nous occupetoné des fonctions dot £ (2: 

pertodiques uniforme que admellenE des pornls ele : LCR 4 | 

Remarquons, en prenter-bèu qu D L'inlérieur- du parallelogamme ayant l'oriqe cons re 

somme la racne unique de L' équalion X(x)= 0 881 L'inleréeclisn. des diago ca pour fe 

Le He result se présentera plus lard. de Lu -même. ; Mal A face de Le perifier-dles n ainlerarkÆ 

za en cfleE : À CRE 1) carte 1 


, 


4 : # 
re place dem, mellons — 1-n ; comme A Hormmalion #'elend dem=-caæm=+ , D. 


ST 
zeoull5£ ne change 24 pas, eL ra olriene ARC : 
ZA QT 5 pe" | 
De line à ps fous cale ez de signe contraire à A -mêne , côL necebsairernienk£ DES. 
eo PRO doute que XE) 4 Dnnile Pour & = ne 
_Ajoulons qu'en allornant 12 signes dans X (x), on oblien£ ln sen © (x) de JE fe que 
Joue ut rôle conéidéraile Lara analyse, ce Sel anciennement renconliee dans Les travaux de 
Burier Sur la Théorie. de La chaleur- comme ÎE. Rosenham. en a fax la remarque. Crexemple. 
monlre avec LE d autees A concordance des re Lenches de Le Arai D taie LS apple 
calions du Cul aux queslions physiques : D fiavaux. des géomêlzes dans ces différentes de:- 
reclions sont, en , 4 element . qu 77 de renconlren£, ma toile de loire tan) 
Di ongnes 4 Hories analyliques | 
FRET. maindenan£ à nofre. ol principal, que esr de donner d leapresson enaly- 
tique genérale des fenclions uniformes aux périodes el b É brsqu DS admetlent éeutement- 
deé dsconlinulés polaires . 


Jo à — nt 


à MATE / z 
corrrile Jious voulions vé lab. 


4 S 
FLE 7T [2950116 à 


etc) _X (x) 
XLR) 
f 
ou ben : z Ed En 
XÜ&+©) 


Z(x) 61 ainér une fonclion uniforme ayant A A7: pêle Simple X=0, dans ÿé parallele 
re des périodes 272 satisfaisant aux cordons: 

Z(x + a)=Z(x) | 

LAN) = BR) ET. 
Z(x+b)re differan de Z (x) que par une co élante , on en conclus RAS et D) — Z Mc) 
ee t)= sh); rune 2, de sorte que LAS de fonction Z (x) admellen£ 
Les deux pperiodes Ar 


2) - f . . / x à Ce - _ 1e y le 
Cec pose, 501€ F3 (Z) ue fonction uniforme (0277 2 periodes RENTE 4 / 7e a L arudéréenr 


du paralletogra nue PA BC, n'a pour disconlinuilés que des potes nb désignant par + fe 2£ 
fexe A'une. Por que rehlE & / nlérieur- de ce parallelogramme, HLOUO RCCOURACTIC À La fonc- 
Aion suivarle : 
F (2) = F(x) Z(x-2) . 
Joué VemaAnguerorté d'abord qu le admet: là peuode 2 ,€Æ qu on aber ere changeant Zen Z#4, 
ft) fle+ TT (7 


a 
D LAIT 


d'apres la relalin ! Z (œ-2z-4)=2(x-2)+=<— 
Œnsidezons mainlenanr., ve tnlegrale 71 Œ&) dz prse- Le La du contour PACB ;er 
operant core precédemment ; LOU lrouveronrd facdement d apres ce qu on vien£ de dize : 


(PAC B)- a ETF (prab) de=-six] Fptat) dt. 


OD outze park à 7 inlégrale a pour alu de prodiuk de DCTX parle Domme. S des 
achidus de A (0) relatif aux pôles de celle fon on Sue 2 l’'anlérieur du contour; léxprcson 


#9 


+0 


que / on oblenE ainét 6 
S = -[ Fip+alf) dr, 
mel en évidence ce. reoulliE crpotlank que #2 orme deé xchidus eft indépendante Le. X°= 
JEous MS en fase ÉXsa 4 cr servant que f() a lous Ls pôles des RE F2) 
ez Z (x-2) bilacé à V'inlérieur- da parallelgramme PABC. Or Z (x-2) admek Le pôle Zz=X 
24 4 za cd correspondant 6-1 (x) - | 
nee cabrule ,X un quelconque des piles FA F 7: JE PH corespondan£ S DAT. | 
no hivbentz kr lie developpank F2) ouvanz Les puussances croikio nt de parie | 
prcpale comptenan£ Les dévmes qui conkiennenE en d'éioninalir1eé QE EE pourra 


DOPRORUNT A 1): A D2f4 2 Lg 
Senellze SOUS -foune : Fe er (2)+ SD L)+.. NE NS PNA De Z r 
OU ee j AA, %+A Li Me. LA NE LPO Eu 
eo a d'ailleurs: À & 
; : ! \ L : 7e 
, (xx -h )=Z(x-a)-#Z (x-d}re+01) A  Z &-4)+---;; 


LR cherche, e téta dore 7 coofleent de ; dans £. developpement va F rh 7 1 (x-x-h) 2,7 8 


par conbequent : 


17 na) ; 
AT (æ-4) FA, EME O0 À CO 

Gr ecrivanf que 2 Borne S'ebr une conante C'indépendante de À, nous HÉL 01 
da fernu £-: Fa). CAS TA Z Eh) +À, Z'{(x-d)+ <a pm A ,Z x), 


72 Poasarmairr Ads 5 pôles Della dater 4 y paralllhquamne # sp 
C66F donc L'expression analytique gercrale Er fPne Pet CNair SA RES Ds RS. 

riodes tel Len ayan£ ge des déscontinulés polaires , AOUS Anne forme que offre la plus Pz 

analogie avec ne des fraclions Van a decon dôceS en fractions simples. | 


A7 73 premières condequences que Rod ass en lérer- 

VER Richeriens d nd COITUNE/LE 1 fezmule 11€LÆ Et Rs doute peno- 

-diailé de L fénclion. ARemarguank a ce£ fe£ gu ayank : ! 
Z (œ@+a)=2 (x), 1 

Z (x+6) = Z (x)-247 3 


4 


OL EL Pr immedialemen£: 
F(ixtæ=F(x), 
F(x+b)=Kzxr- UT SA, 

I < aus done que ne. des SLT SA dot ST cet fe ure- proposdion. 
rmpotanle ec d'un emploi Eye le se demonlze de. Fe manrcere Le plus simple er La 
dézecle , en cmplogant L lénléprale d'une fnelion A (2); effecluce. ex Auivant- Le coritsass PAB ON 
na effeclévement , CONPLE O1 2 a Fe plus NTE 

(PABC) = af [Fptat) _fiptbtat)] dt; 


+ Lfffptartt)-fiprth] di; 
€L M Ve remplace ï (Z) ae a fencion ner peuodique F (Ze Second niet Lil 
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79 evanou£, ce qu demon ze pi ps 4 OOINHIILE des zesiders cotre pondlant Qu pôles 
£ : m7 ñ NP 5 ï. 
Atteé à l intérieur du paralléloguanime 72 égale 2. Zero : 
/ ‘ » Fa en Fc 4 
TA DOSC ; fLOLLO PE. auiô1 Qué HOUS F4 4vO/L0 Te EITITLENLÉE oil Fil Né 
FAR EE 29 Ù 0 1 ? ï AA YY DORE 
n eæiéle Pas de fonclion doublemcn£ perodique holomoïphe : car” nolre formule de ncdiuE & 
? 7. 9” \ n LS 
770 conélanle dans La Supposilion 5 SL /Z # erlre AULCHIT- pôle = À drellons enôdude un seul. ef 
“4 : ? ; h 
uugue pôle sumpole y OIL AUUUE adors . 
F(x) =C+AZ(x-«x), 

, f L 2 ? ? p. 7 : 
mas La relalion Z A=0 donne alors À =0, es dans celle hypothèse Le fonctionne pPeu£ clze 
en COTE qu lune conélarde : 

2 , ; 7 rs ? - NP 
24 7470 done 1LECCOIQIRE | COTTLILE 172 RECOILILLL nee TRS fous op lies que loute 
fonclion doublèment perodique F(x) ak au moins deux Po cs simples OLLUR pôle doutle 1677 
v pPremcer- de ces cas parliculers qu nous donnera plus Éd LES fonctions inverses de AP 


calégrales cplques. 


= 


9 y eme e- 
23% Lecon.. 


sf expression yénérale des Paclions douflerrént. perodiques au Te d'une £omrne 
à. clnents pimples mellan£ . Les pôles NE UT diferente de Leur representalion pa 
L formule fe) = que a cle notre potn£ de depark. JEous es $ monlre que celle formule 
, ele elalle SRE 2 cadipendamment de L capreéson jenera 2 en enifs Lyante Re) 
LIN SITTIE 28 Leçon, page 92? qu LOLO LT doriries # expression des fon clions uniformes, lorsqu celles 


z : : ? 1 
fn'on£ que dés diésconlinmles polaires ; par L € quotient de L eux fonctions folomorphes no 4 Ce. AE 
LE 


2M1LTIIX 


Va rappelle que YA Pr à 4] JE ER QRE %  conlenanE fous forme homogëne 4 coeffe- 
cenls EnLreé, d'apres LA condilion À Me ny CL fPeuE er disposer de mariére que 
l’equalion ÿ @)=0, admelle K-/ rACiLCÉ donnees, Simple ou mulliples dans Le paralle- 
_ , ZANUTLe des peuvaes : hrs Peur cd racines Les LT de 2 fonction doinblement. 
peuvdique Ce), Fe PAROI 22 Pre al RE E7e a guardile ÿ (a {) 
Dera une fonclion holom oïphe eÆ Fe blond monter commen on Peut est obtenir l: ea - 
pprebston ace remarque he cela qu len mudliplant ÿ œ) par ane fonction aux pperiooles 


a €Æ D, Le, odiufE sie Le cicore ceb relations caroclériéliques precedemmert elalles D 
ÿ (x+a) = Ÿ (x) 
TE 2 
ÿ &ré) = Pix)er à @æx+b) 


7 C Dus Sommes donc conduÆ EN Her expression 7 plus gencrate dep 
fenclions enlières qu Aalisfont à ceo deux condilions.. Tree commen on # parvrent 


LE | 


298 
Le premiére, d'apres FA fermute de Jouuer-donne d'abord : 
Px)= saone EE 
(CR QELET 2,400) 
Remplaçoné les cæfhreienls An PAT Am À Le , et SSD quanliés AR 
conne de no4pdes uindelezminees,de Sole quon œE "A: 
LA 22172 A 
} 
À 
! 
\ 
| 
o De de noie. Seconde rele lon : | 
co7Z / > LC : fa / ? £ mn MÔTE à 
À (>) = SANTE. Fes 1 


ÿ (x)=ZA,, QE 
4 Cole ca prcoSLore rapproche ne: première , condiu£ à Le relate nm R= A mn 1 01 
ben A #71 = À M j LOS nou Couvons donc. ramene preciéèmenk æ À eæpreston défiue L 
Au detut de notre. dide de fonclions doutlerent periodiques, Or que L produk | 
holomoiphe mi ) F (X) re differe de ÿ œ)que Pa 2 Sipolème des cocffrei els À,, .Jbour/ | 
| | + cortbe D 
pouvons Par cons guenk P dé: Eh PR" | | 
a one que L formule f Te) 772 La rcerniees cods uct le Mae Lapees- 
sion analylique generale des ane LÉO admellansz Les ppétiodes a ec 4 Lroqu ‘elles 
n Gn£ que des disconlinuttés polaires , 
JSeaucoups de consequences unpotlanles decou LnE de Lan gerérale. des . LOILS : 
Pixta)=ÿn) | 
Ÿ (x +4) = de TEE 
par des fenclions folomosphes ; 7 indiquerai immedialement la buwanle . VE. a#ONd 
précedemment qu on ppouvack introduite. une nouvelle. conétinls ele dans Le capresoion FES) 4 
en changeant Vev 0e F fe JE dis Ps "er rulslant pra X œ-Æ 3) #4. deux Aéimes di 
quotient Ta+9) on le ramène à L forme RE où Lénonhce L 67 change en K#1 


(XF 9) 
JDLE. 2, cf} RS 


g 2 7 _ 
Tps conclurons de là 3 


136 2 QMLTIX- 
ÿ (LA) 222 ES Te + / 
e£ RES conéequenk : Li 2 æ4 4 si, pe A 2(mt+A)IT x 
EL C me ee 


TT ; 7 7 : 
Îbellons mainlenans 1n-h au leu de AL, ce qui eét. pperrué pPusque. 1 Parcouri 
Lseue des nombres enli : L de Qeot, (24É), 
- Serie AE nornbricé enliezé de po + cor remarquer fé : exposant Q et, IN OT 


24 


ÎT, (x)= Tx)X(x-kK 3), 
| P, &)= P@)X(æe-Ka), 
ces deux produls OfL£ PQ peuode @, £ au eye de La zelaliôn : 
; LD —L{7 @x+8) 
XÉxr.b) = Xe 
ofi vert/2e immediatement. 7ÉE L P: a 
TRE) AIO 
LR Ex +0 
ÿ (UE 4) ÿ,«x) COMMQRNE 7 LE 


, / 1 
ef ces ET demontlienf Le Pre AUNNOTLCE. , 


ir (R#)@Xx+6) 
[e 4 


2. 
La rem LLe que noué venoné de LE conduir Par une extension que D offre 
d'elle -meme à noie 1 expression . 
F2 
72 4 eh Æon£ deux conslanles differentes . On à y, Les condilions : 
fx+a)= f (2) 
PRIE F Poe 
CE L on dot£ par-consequent du domaine des fonclions Del périodiques. Îl Cas ceb PP ofe 
Æanscendantss 6ont elroilement ni precédenles FC) ‘impootlantes queélions de mecanipuie, 
comme A rolalior d'un cop aulsur- d'un pour face , lorôqu PU 71 y a pPas de forces accelerahirs 
L pendule sphe que ,elÆ. on£ monte qu Us des accompagnent dans beaucoup de cizcons- 
lances, ek qu’ A cb devenu nécessaire. de Le8 comprendre. dans L fhéoile des foncier 
djpliques ot Doué donnerons en general A dlesignalion de fonclions Aer periodiques 
de #econde cépece., aux forclion : unifounes que salisfon£ aux ASS) tuvanlés ; 
/ (x +a) HE fx) 
RARES 


OL fe pt l sonk des faclurs constants . Gr #upposan£ fu = !, pA l= |, nous nrenlreronP 


_9 TA (g-A) 
a 


Sr la calégorte- des fonclioné dou lement pertodigues } proprement difés, que noUAP 
FLOIILITLEÆONLO SAS de premiere cépece. CA clan, Lu premier mode d expreésion analytrque 
Aous e8E offer£ par L formule 


Axe 
5 __ T{xfg)e 
ut ÿ (xrA) 


; LS conlantes À € 9- pouvant être. délérminées de AE UD AE ge 13 LIN 
| ÿ HR 
FH l'aient des Pa NenS donnees 3 Ch & ef cflek ! 
f&ta)= p f@) 
Ft t)=p'f(æ)) 
eft 5 Ga : * NS 
fi \. “ab a trh to fr 
ez de ces cqualions 071 UE immediolemenrf 
AE Lg cs 
2K17(g = À) 4 Log 4. T& Lg fe” 

À lllra RES mainlenan£ giie L expreésion LE , enle represente de nee A 
plus genérale- ne fonclons ALU 1 doallement petiodiques de. beconde. espère lorsqu CU100 
da dcr truAsS polalres 

TROT, Ad dolor EE 

Conéiderons dans ce bux Le ca parlieu er de k =1;. 9 S Î (x)es 62 


cotnciden£ alors, sauf un facteur conslan£ avec X (x) Le fonclion La ée redul EE — ; 
æ / : focth 
en designant par-R une conslanle RL. aura qu lun ti pôle dans Le f° Lbyramme des peuodes : 


sons À = ae = ce, de 6ouë que ce pôle unique AOL E=O do1Æ auése 2e crc. 


“ 


e£ fprenons pour Aeanol alé À er COS: apres ls formules precedenles est faisan£ K=1: 


230 
ce que donnera : 


À Ce 


(l 


| lp je 
2LITCO = bbg pa Lg pi ; 


A supposerat cnfn que Le TR cocôpondan£ ral , 01£ cal’ Pre unilé, 
de sorte 7. bn «u£ : 


DES X (+) : 
Ur) 
a clin : 7e vas nonlrer que de fonction SL obleue, foue. EC cqardl de f(x) Le rôle 
À'élement simple 
Joue a el aflet 


note euh rap 


L NX Hire 2x 
Vo) (& F+CF4U) }e 
RA(LHE) 


; 4 en visage r,. produu£ : : 
F(2)=f@) VW (x-2) 


eg ER A ie 


ee je UP 7 des ÉTAT. ; 
V(z+a)=7 Y C2) | ; 
) W{z+b)=h"W (2), 


on conclu£ : 
W(z-a)}=ZL V7 (2) 
Ve-D LV, 


dal enr nn LP 


eLpar consequen£ ; 
V(z-x-a)=< V' (x-2) 
V{(x-2z-b)= 2 Wi(x-2) ; 
von Tesalie que (2) er Le doctlerier) percodique de Preruêre 
cépece, pour dagquel Le # AOTILITLE des eh us cotrespondans Tux pêles qui 6on£ ZL énleier- 
Lu paallélogramme des perodes , CO rule COTTIATLE. J101L6 l avon démontre. Ude ces rebids | 
j un 1. de 7afoppo zle é valeur 2 2x, 4 Pour ex joTe ss Lot ns f Œ@), d aptes ce. ra on à en | 
pose a L ‘egard de 4 ( 2) esÿnons en bi le Par Z=a, un pêle quelonque de / ( CAS LOUE 
en nous LornanE à de partie. principale du d cvcloppement Witivant p 21 fpuussances crotésanles 
de À: 
| Flat) 4A D, (L)+.44, D | 
le qu a cle’ déjà far, donné pour zxcsda de F 2} cotrcépondan£a F7<Q, fe quandle: 
À io) A. MERDE St AE V (æ&--a_). | 
Joous avons par consequent 1 on Huivanle : 
fx) SA Y(x-2)+ À, V(e-a)à.- AY (æreMe 0 
où. Le Aigne Z we zappotle dons Les poles def (x), = nsertener lee expression gercele 
des. fonclions de seconde 4 pece y DOUÉ forme d'une Somme d ele Aimples A Aavorr—: 
f (x) = z/A Y(x-a)rA, V(xa)+ LE +À, Vixa)] 
Une Heconde eapot eSs1ort Par L quolien£ de deux fonclions folomosphes 14 AE 


4 ge 5 
de la maniëte Auivanle. 
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x ta 7, «3 TT 0 à | 
(ODesiqnons par k- / le nombre des pôles eb Soit comme lou & l fouee, Ÿ (x) la fnclion 
180 ? PES / 
holomorphe definie par 16 relations : p (X+a)= Ÿ (tn 
à à {Th +0) 
Dix+b=dix)e — à 
. . : hp ca Lt f 7 Ê ee ” / 
qui admel pourracncs ee divers pôles de Tes Mbous reprcsenlerons Le produit (x) (X)qu Sera 1eCeSSALEE - 
nf 7 : 1 ls : É / 2 V4 ; 
ment holomoÿphe ’ par l'expression Tix4leŸ où l'esz une constante indelerminee eknous nous proposons dbenir- 
7 ? ; = GP P, F / 7 {7 À « Pa 
La fonclion T(x).our-cda [e Témarque qu'en changean£ Levdrea, La condéléorr LE nous donne dabotd : 
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ÎT (x+l+a) = T(x+ Ê) 
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Remplacons cnsule X par X+b,onauta anse T{xs 1 + bYef CFA 258 Pyx4l) Ari ) . Le er 
ie —1TA(2X+b 
Cosf-à - Dite : JT (x+ Url )=p T(xrt) 2 ne … ne 
s LITRES 2k LIT 
LAPS T(x+t)=p'Tx)e LT CX+ Pr ELA PAUL 
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NOUS Denon 27 disposant de. La conélante Le par celle condilion, Les NE 
JT (x + a }= Wx) 
T (x+b) = M(xje 

qu delsrminent comunie on voi . fenclion He) | Oz a donc ve x expression æ laquelle. 
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AT £e x+È) 


f(x) æ IT (x + 1) eÀ Ne 

p (x) k 
€ ‘ebt. 128 formule qui d SE pause pour potn£ . de depar£ der L Hit des fonction $ dou- 
ment periodiques de deconde espece j Et Supposank 727 lle s ET. ; 

L. reviendrai un momenL Sur. La. premiere caprebsion de. ces liandcendonles 
ce ALILE HOME d ne Simples : 

fix)=Z [V(x-a)+A, V @ahA, Vix-a)] 
POUT 4 introduire ce supposilion de A =0 , W=O, ac redaiE Les mulliplealeurs 15 eL f£ W 
4 urulé HE formule dané ce cas parliculièr; Derille Lôu£ À Led. lusoire le quantité 
‘em X (c+) 


x À (ce) 
devenan£ HP 74 fonelion root) cnferue.. Celle circonélance e6t Fanroneea ut 
changement de forme anal lique que 4 sllient facilemenE, dr apres A vous fait À ='ONEC 
”, 
qui done : | 
y (x)= XÜx+C+C) 
RE «ae CCE 
R X(x+c) 
O/T Auppose (ee, infiniment pel£ à ant 772 efles 1e 0 da serce de Caylor-: 
7 7 LIÉYE NS 
X(c + w)= wX (c)r&X Che 
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Leo P' SR | 
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dre enfer que Les cocffeciends À, 71e ele clant fon clion de co , da ere de taylor | 

donne pour- À que eo et a ler 1 expression : | Î 
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O1L encore, er remplaçant À, P + A parune note ondloute É, er ALT RO fonction L @) 
AV (x)= Ae4 AZ (x)+C +. | 
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V'ECTEPRE) 
ee 7e ferai | 
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SAV/x-a)- = SA,+SA Z (x-a)+ Cond? 
lt or ie Zerme en o disparatk PT), Æecond membre, Les quantilés A : RARE une 
HRUT , CONUTLE reoidué d'une fonclion AD perodique pPropremen£ dile ; Ps 
vun£ donc à 4h rite four © = 0 : 
SAV fa ES A7 0) 4 COS 
DO TL) card deë deriveeé VER), AE ANE xeduisent-immedialenent | 
a Z'(x-c Y Z'(r--c) Res ce que RP 5 formule propre auæ_fonclions de. première 
eépece qu 4 rs # agussait d arr -n 
SO RP RES fonclions de premuère ec de. éeconde. espece presente un. | 
comuruur. qu du marrlenan£ appeler RS NT NT Re Par fe PAP | 
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Ar ALLE SOrUINE- À. lente 7 PR SN Tee une conbéquence importante: Jo | 
poire y quenceinpo pour 
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fx) 
TE) 
mordre que CCS uuléS p eL.a son La à 4, rte ls: 1 Que 2 Le 
2 ! sa 7e CCE ER Lie VOLE _ OOi£ LS x OL «dl AÉrIVCE LS dANIITUlLlE C£ TEE ent] 
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RESLdILS correspondants donÆ reépeclivemenk — 41e #1, en admellant. que ces diverbeX/) 
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ra Clites ,SOLER LE simples. F Ela elan£. POULS AaVOrrS4 l CXITCHÉS10n Ouivanle, ou À est unreconane: 


1 4 
L) Cr 4 , _ Fe 
4 LA LG -p)+ Mere HZ X = Pn) 2 (79) MR 
e£ nous rappelant que : 4. 
Ze) N'i+ €) 
fou de ns ua: X (x +#c) 
AS OMR EE OX (Een) 
F(æ — €) YX (X-g;) 7 A gm) 
PR RE Nue SP) 
À (Xp) AV) 


di LS y ? 3 + | 
Ji l'on cdegre des deux. membres, on en conclut en designank par À, une conélante : 
re : 4 , 4 
DIN 1. À (X gs) IE pire sales CPV +Ào, 
NSP ST CAS PA 
Le 7 Ur dr 
O£ al c6€ STE Fe ce xesullal subsiste darré chargement de ferme. analytique k 
J 1 CE / 7 RS A à Sr É Us 
Lorsque les racines page SOL plus Sappposees AÎT Se LS. pue yratridenans une fPtemucte 
/ ; à 1 4 LÉ 2 7 
22770 rue: A dis que Les quarllés PP EE ÿ SOIL£ en r11EPLE nor fre ; et effc£ la somnie des 
Vos 1 9 CAL "8 f ne A 
nesidus de 2 fonclion de NUE EE capoece fs (2e) elzn£ Fes ON à cond lion 1-72 = 0, 
NTE Z  Ê: tÜX Lin ; | ’ a 1e 
“Vous en Second Lèu comment Loue diennen£ 5 mu lp Laleutro ft Æ pH de. f (X);25018 


pour abreger-: S=p, “La He 940 


Fe PU 12 ENT 
Poor s : 


Pfx)=X (x me ONE -Pa) see ha) 
p (x)= X (x -y,) X rene le AS ne be 
Des SSP fondamentales : | 
ANR Er) X (x | ; 
X (x + L)2X AT er pee 
on conclu que P(x)er Q (x) admetlenr 7 peroue &., on den oulre : 


rate Ne 


Qfx+b) za (re 
Jbous Wouors par Le que ce fonclions se rancnenE & ÿ (x) , en cha: gear. 
€ Ü 1 


_iTn (2x FO)L 917$ 
MT us T7 


LT (2x +6) | D17É 
d wa 


4 Le 11 ed + 12 " . ; e 
dans k PTETUELEZ Len LP —,e£ dans La. seconde LE hXrE. J'éous oblenoné rôle 


; VE = RATE SN ae / : fe 
au loyer ce la fran le ; £ {x-c) = LG PAPAS ER Les ALP RDE RS PTE A=e Aa | 
< Rx) de ex _ztr(s:0 
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EAN E ’ 4 L : ; - ee à 
Glemirons entre. ceb deux equalions la cornélanlté À ;y OL E9E conduil 2 L 2 pror 


re que vores : 

2:47 (5-Ë) = Edo pe atog p £ 
ll ff morrlze 7 aux mullyoles pes des périodes > LAND; 1 différence 6 MORT d'elerméneer 
per les mullislizalurs fl LS 2 off) | 
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1 L : t 
JoE en pardrea fer HAS fe ERSER abtà dané le 'E2% des fonclions de preruêre 


espece : | 
4- FE = Us ire #4 
: / £ es. Aer : tee rude 
m et n elanf de nombres endicrS, lhéorcme donne Pour Ve fPrerrbere , par elioucrb | 
fl 7/7 C4 7 Pi : eee = 2 | 
ne 4 8e 2 TO UL "CO lee. de Dance upposoné enouule EYE ppaésarÆ aux Hrois fonctions 


ALES _ mt Dee A Ci | 
de Seconde eôprece à PRE Les ITLCITLCÔ unuliplicaleurs ie PTE XL) CR dr &-: 
4 / / 


/ 
ft ML T f H=-1 Î HER 
{ À 


Lp'=+1 p'=-1 | = 1 


ON) — PER TRS 2 
(2rm+1) 8 -fèm +1) 52 


, Ar ( 2m '+ f) a” 


nous lrouveroné Succebsivernent : 
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Il 
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214% Lécor.. 


? / F / / r : 
en: TT que A OLLO + VÉAON VA VISE sernellen£ d PSP. er 
à 7 A fl j LM / e HR > . 3 
queélion fondamentale Fe La one AA fenclions cllpliques . Via noué proposons Hi Let 
V4 a 1 7 : A p 4 - 
A fonclon de La varie. ee def par-da zclalion : 


d'Z 
=; 
| / (1-2*) (1-Æ4?7?) 
7, 4e à JS: É 14 PR CRRÈLE 
c ‘est Le probleme de 74 invehion de L clegrale elliptique. ; ILOTLLS pes lfrailerons en 
éuppoosank d' db de \modute k' prélerl mandhe que. L'unité’, pus dant genetal 
OL A module à ue Palaercree 1 OZL imaginaire quelconque ; é 
{/ Æ É : } U AR ï 

Revenant dans RE C4 notre. A et te 6 des fonclièns doublement peuo— 

diques par la formule He > LOLLO conidererond de cad Le plus Simple qu ele 


/ re, «8 


presente eÆ Fée lot oblient ef abodue À = 2. ESS Ær =. 3. Of 0e rappelle. (272 af] 4 | 


qu'on à: 


ÿ (æ) =A X (x) fe T(x) =BX&x), 


4) Ne) , 1 y À : . ‘ 
Ce reôullaf que / ai donné dant meé Lcons er 1585, avu£ 2€ obLE AE | 


par NE” Le. nbatier- ; professeur ar AR sua AM ae par- de 
ARTE 1 , / RP. 4 [2 J tie 1 Pr. : 1 
in à dans Les Hung Énte de À ÂAcadernie Tmperiale des icnces de be. 
TU £ 


14 es 
de da meme. année:. 
; 
* © ah 


sr 
À soul que L 7 2 pP02E des dense fnclions 9€ une constante. our 'ee cas de K=2, 8 
co) HOGPTES A dans LA horse ; 
PE) = ZA "1 @) Fair 4 
onE Pre deux va 1e diolineles, À, & m &k Pau”, ne AL TL Côt. EMIPaur ; de éorle quon 
/ : S 
ne eCTUre- : RAP PER omHI) (ÉMmILUTDX 
AT = OCR AT QU ER 


7 ? TR 100 4? LiDS 
Choos an: déobienii les thostälions AREA Le : 


. 7) 
br 4 KR L n b = Cr k ñ 
7x À" 


pus . ? ze À 


<e Dee donnera: 


C 
il 

-Q 
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/ 


re] ner 1 7 " 
da Vwér cer: 2 des deu Here S dont la ÆAOIMNILE. COToOSE ÿ () devenant cunét 


2 
HOLULŸ ferons ! 
2 
Sx2Eg9T e A 
4 À < 1, 1 à 3 : ? 

in Dre réey O1 d OL Melle #2. lermcs cortebporc LILI ETILAE re Le 

és 1% ul £ es 2 ñ 
242 alcs eE de S1QI1e contiaire , or eut. eCzce. 
F : : 
[e) («)= {#19 9 cos LES AM OLD A SENS ce 
7: Ou 7 E F K He 7 d 


LAC 

(e/71 JL ELEC T ES 
e 
2 i AA 

da aconde senc. lônE : 
nn ; . 
A S 12 mAH) (2MFI)17TX 
€ € £ 
ar à 


O7 
ne Ge 0/12 q vos 22x42 4 cos 4 x + 2 DDR EXTF---- 
| 7 


ÿ 2 
11 OU Dee ZOnS ! 


om #1)? (2 M+I)1TTX 
A, (Le SJ nr ve : = SRI <o , 


’ . YA > ; 
nOUS TEUIUTON S enôuule Les lermes en m e£-m-/l; on auta. atnét : 


= IT x — 317X WE 
4 ; 2} 4 » 
MO Un 4 TO de 9 1/75 HR AQU rE 
AE ? Vg cos FE +2 V9 cos D ie) cos 3E +- , 
ue : 


3 res U 
H, EEE Vg CRI TER Va” cos 3x +2? Va CODE Le 


TX memc qu D GA æ EL f CL. ol APCE LOS © colg ZX, /LOUS jerdrons oc 


27 ? ; _ 
fenchèns ©, ee H : 123 suvarles : 


e} (Æ- Lire, 
H(K=x)= H (x). 
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SPP ! ; AE 
Clles Ô excfouumenE CONTI IT €. vL NLLLESR 
ANT se , < 2 
a 2Ek x) 1-2 q cos 2x #2 ges 1x Te VcOHGXT+:----:- 
TER / 


- 4 st: 4/ 
H (2E x €] = 2 Vo un + co gen C7 Vg** Ain DX +... 
© ? PE 4 LE Le) MORE ; ? = 
Ces fonclions Q LE ! eue ei À den£ des É 7zo1 $ PERTE Do1E RARE er L dernser e— 
| , 1 . fl Ne ? A, É ÿ, + à fe : 4 V4 fi / 2 ff 
Care sn£ les fronscendantss de Jhcobi dt L'aide desque [Les nous allons ARehouadre. Le. fpzobieme 


’ / 


RL vuC ie UNE he De espece 
que OU AVONS EL VLC de HLVETHOIL. AE LHETE ë £ ee P HD AETre 2€ er Cr - 
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Le FE un, FES a ble: nn Ë 25 MS 3 erroi ve APS 74 Les de 
conduisenf lorsque | 7 ajoule a VA vareat b He PS ‘ quanliles Re Lake BR 
Jus avons À 1e wed immedialement : 
O,tbE LE) = AtE}y 
H,(x+K)=- (x) 
OST) = He ME) 
H(x+kK)=+H,(x), 
Je prenons cn stulE Va fonclion pux)=e LEE ‘ie devienE dans le caë présent © ue j 
€ d'apres CCQUE ILOLS ANOTS Vi jelas te Ye Parier |e Fe CCTLTE- , 
(e2 (x) 9, (t)=2@ (x +211 RS) 
(LE. fx + (2m) PT 
(nt = 0,41,#2,....) 
Ce 1 dant A suffi. de chan ACier Er L KO pour DE Les Le s 
PIXr 1 K)e, (+ PRO = PUAYE (it) 
’ pee» RE, (a «K)= pix)e, (&), 
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C7 his QnÆ He 200) «? "A FA LIT: 


{TC À Tr) 
POIL DER (2x1 K ie 


GPL FLN 


CLEAN CELITOL 


©, TO ET CE", 
E,(x 4 1K)- À 8, Cxae 
Nobôns ensulE x? K ax lin de, E remar. quons que À 4 change cen Àe A 


rous en conclurorts 
efxr+i K)=1 À H(x), 
H (xti K')=L/ À O (x). 
Ne mai sysline de Loos céL donc. : 
(AR HA Etre) 
H(C ARRET OR 
"(x AE IJLNH CE), ; 
HSE Pr RATE pee 
Fe lronsiéme 4 en c cut €ft ne MOCHE L-T K ; fLOLLS 1 Lenons QnSL 
O5: KEANE, LA CAE 
H, (+ K FAN Te), 
(x K PARENT CE) 
H (x+ K+ 1 K)= XX © (x). 


mn ?. 7 ? . 
à ? , F 74 z , : 4 / « ë 
. Odesiqnons enfin À, 7 € que à een À quand on change Len X +1 K,ceb4-&-dne: 
= 0 ; 
5 TE (2X+3: K°) 
, 7 74 
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= JE (x K') 


fe=AX, = ; 


“ 4 7 
7 / ? ; 
lesrÀ concli£ Les cqualion 5 du second kate EE changeanE xenx sit K': 
C 3 e [a 
O (xs 2 É K')= + pe 8, 1x), 
H, (œ+21 K')=+pt H, (x), 
O (+ 2t K')=- pr @ (x), 
H Gore K0=-"12 M (x). 
Pà UT } Le ÉD 1 À CL 0 
Ce SortÆ vs: les 44 allions ndamentales enbse les qualrcs Banscendantes de AL 
O y ME CR: ; / } 7, 4 Fr 
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vé : Ê tu æ , Fe: e. c \ 1 7 £ 91? 7 j € 
cé fe ons e8L la fPEERUEEE condequerce a er drer-. ? lne seu Le d entre elles HiL let Ce 
hi 7 É ; Éd s 7 7 , 1 
Æ par sule admet {a xadne L=O, € 20 de la es ILOLLD COIL clu rons Le xcsu LA ue AOLS 
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H(xt 24 KXe- pi US QT 
pra / p = 7? 1 1 7 E 1 1e 
al en rebu LE de proche en proche gas La /en lion s'annule en fai DCI 
ÿ 
LA AAA [T2 Le 
le Ve / ; 4 £ } J DIT à - 704 ; 
NLeE IL danf£ AeUX enliers quelonques celle ozmule rcpresenle fGules Les acute de l'équation 
Jp 7 7 : oi 
Hix)=0. E L'on fau en cfE, pour un momen£:a=2kK, b=21K',ona 
H'(x+u) H°(x) “H(xsb) HN) Re Te 
a / 
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F(x+K)=--H(x), 
O(CALK)= + (x), 
que 14 raunces de ®, le ©, 1 (EE 0e (X)= 0, donE rcôpeclivanenk : 
= (Cnrl)K+(mtrt){ Ky 
x = (2mns#1)Kt2m'iK", 
| RE kr uv e1) à K°. 
ONE a re EDLCL A deirilién des los dot Poe penodiqu es que co11 — 
dusenE à L'expression de A clin inversée de. L “alegra L e el Lptig ue. de jprcmure cspece. 
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Je EN ERA : ” ? ARE 27 À err" + 
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| F(xsr2cK/L+#F (x) 
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